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9 Stereometria ( Dodn Famo Wo. )

9.1 Zadania zamkniete
1. (CKE VI/2011) Dany jest szeScian ABCDEFGH.

Siatka ostrostupa czworokatnego ABCDE jest

AJ C)

B) I\

D}

2. (CKE VIII/2010) Graniastotup ma 15 krawedzi. Ile wierzchotkéw ma ten graniastostup?

(a) 10 (b) 5 (c) 15 (d) 30
3. (CKE V/2010) Ostrostup ma 18 wierzchotkéw. Liczba wszystkich krawedzi tego ostro-
stupa jest réwna
(@ 11 (b) 18 {c) 27 (d) 34

4. (INF CKE 2008) Suma dlugosci wszystkich krawedzi szescianu jest rowna 24. Objetosé
tego szescianu jest réwna

(a) 64 (b) 27 (c) 24 @ 8

36



10.

11.

12.

. (CKE V/2010) Pole powierzchni catkowitej prostopadtoscianu o wymiarach 5 x 3x4

jest rowne
(a) 94 (b) 60 (c) 47 (d) 20
. (CKE V/2012) Pole powierzchni jednej $ciany sze$cianu jest rowne 4. Objgtos¢ tego
sze$cianu jest rowna
(a) 6 (b) 8 (c) 24 (d) 64
. (CKE VIII/2011) KrawedZ szefcianu ma diugoéé 9. Dhugos¢ przekatnej tego szescianu
jestrowna
(a) V9 () 92 () 9V3 (d) 9+9v2

. (CKE V/2013) Liczba wszystkich krawedzi graniastostupa jest o 10 wigksza od liczby

wszystkich jego §cian bocznych. Stad wynika, ze podstawa graniastostupa jest

(a) czworokat (c) szesSciokat
(b) pigciokat (d) dziesigciokat

. (CKE VII1/2010) Objgtost szescianu jest réwna 27cm3. Jaka jest suma dugosci wszyst-

kich krawedzi tego szescianu?

(a) 18cm (b) 36cm (¢) 24em (d) 12em

(INF CKE 2008) Przekatna szescianu ma diugoéé 3. Pole powierzchni catkowitej tego
szescianu jest rowne.

(a) 54 (b) 36 (c) 18 (d) 12

(CKE V/2013) Objgtos¢ graniastostupa prawidiowego tréjkatnego o wysokosci 7 jest
réwna 28+v/3. Diugosé krawedzi podstawy tego graniastostupa wynosi

(a) 2 (b) 4 {c) 8 (@) 16

(111/2013) Wysokos¢ graniastosiupa prawidtowego czworokatnego jest rowna 6, a kat na-
chylenia jego przekatnej do ptaszezyzny podstawy jest réwny 60°. Diugoé¢ tej przekatnej
jest rdéwna

(@) 3 (b) V3 © 2v3 (d 4v3
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13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

(INF CKE 2008) Przekatna prostopadioscianu o wymiarach 2 x 3 x 5 ma dlugos¢
(@ V13 () V29 () V34 (d) V38

(INF CKE 2008) Pole powierzchni calkowitej sze$cianu jest rowne 24cm?. Objeto$é tego
szeécianu jest rOwna

(@) 8cm? (b) 16em? (c) 27em? (d) 64cm3

(CKE X1/2009) Pole powierzchni calkowitej sze$cianu jest rowne 150cm?. Dhugo$c¢ kra-
wedzi tego szedcianu jest réwna

(@) 3,5cm (b) 4dem (c) 4,5cm (d) 5cm

(CKE V/2011) Pole powierzchni catkowitej szeScianu jest réwne 54. Dlugo$¢ przekatnej
tego szeScianu wynosi

(a) 3 ®) V6 (©) 9 @ 3v3

(CKE V/2011) W prostopadioscianic ABCDEFGH mamy |AB| = 5, |AD| = 4,
|AE| = 3. Ktéry z odcinkéw AB, BG, GE, EB jest najdtuzszy?

(a) AB (b) BG ) GE (d) EB

(CKE VIII/2011) W graniastostupie prawidlowym tréjkatnym wszystkie krawedzie sg
tej samej dhugosci. Suma dlugoséci wszystkich krawedzi jest réwna 90. Wtedy pole
powierzchni calkowitej tego graniastostupa jest réwne

(2) 300 (b) 3003 (c) 300+ 5043 (d) 300+ 25v/3

(INF CKE 2008) Przekroj osiowy walca jest kwadratem o boku dlugosci 6. Objetosé
tego walca jest réwna

(a) 187 (b) 54 (c) 1087 (d) 2167
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20.

21.

22

23,

24.

25.

26.

9.2

(CKE V/2011) Objgtoé¢ stozka o wysokosci 8 1 Srednicy podstawy 12 jest réwna

(a) 124n (b) 967 (c) 64w (d) 327

o ’t’ﬁ’;‘
(111/2013) Pole powierzchni%/valca\, ktérego podstawa ma $rednicg 4 jest rowne 8m. Wy-
sokoé¢ tego walca jest réwna
(a) 8 (b) 4 (c) 2 @ 3

(INF CKE 2008) Przekrdj osiowy stozka jest tréjkatem réwnobocznym o boku dhugosci
6. Pole powierzchni bocznej tego stozka jest rowne

(a) 12w (b) 187 (c) 27w (d) 367

(CKE V/2012) Tworzaca stozka ma dugos$¢ 4 i jest nachylona do plaszczyzny podstawy
pod katem 45°. Wysokos$¢ tego stozka jest rowna

(® 2v2 (b) 167 () 4v2 (d) 8

(CKE V1/2011) Stozek powstat w wyniku obrotu trojkata prostokatnego o przyprostokat-
nych 6 i 13 wokét krétszej przyprostokatnej. Promien podstawy tego stozka jest rowny

(@) 6 () 13 (c) 6,6 (d) 3
(CKE VIII/2011) Kula ma objeto§¢ V' = 288. Promien tej kuli jest rowny

() 6 () 8 ©) 9 () 12

(CKE V/2013) Pole powierzchni bocznej stozka o wysokoéci 4 i promieniu podstawy 3
jest rowne

(a) 9n (b) 127 (c) 167 (d) 167

Zadania otwarte krétkiej odpowiedzi (2pkt)

. (INF CKE 2008) Przekatna sze$cianu ma dlugoéé 9. Oblicz pole powierzchni catkowitej

tego szescianu.

. (INF CKE 2008) Oblicz sinus kata migdzy przekatng sze$cianu a jego plaszczyzng pod-

stawy.

. (INF CKE 2008) Przekroj osiowy stozka jest tréjkatem réwnoramiennym o podstawie

diugosci 12. Wysoko$¢ stozka jest réwna 8. Oblicz pole powierzchni bocznej stozka.
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Zadanie 1. {4 pkt)

Podstawa ostrostupa ABCD jest trojkat ABC . Krawedz AD jest wysokoscig ostrostupa
(zobacz rysunek). Oblicz objetos¢ ostrostupa ABCD, jesli wiadomo, ze |AD] = 12, [BC| = 6,
|BD| = |CD] = 13.

e

Zadanie 2. (4 pkt}
W graniastostupie prawidtowym czworokatnym ABCDEFGH przekgtna AC podstawy ma
dtugos¢ 4. Kat ACE jest réwny 60°. Oblicz objetosC ostrostupa ABCDE przedstawionego

na ponizszym rysunku.
c

i

Oy

Zadanie 3. (4 pkt)
Pole podstawy ostrostupa prawidtowego czworokatnego jest rowne 100 cm? a jego pole
powierzchni bocznej jest réwne 260 cm?. Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

Zadanie 4. (4 pkt)

Podstawg ostrostupa ABCDS jest romb ABCD o boku dlugosci 4. Kat ABC rombu ma
miare 120°, JAS] = |CS] = 10 i |BS] = |DS]. Oblicz sinus kata nachylenia krawedzi BS do
plaszczyzny podstawy ostrostupa.

Zadanie 5. {5 pkt)

Podstawa ostrostupa ABCS jest trojkat réwnoboczny ABC o boku dhugoéci 8. Punkt D jest
srodkiem krawedzi AB, odcinek DS jest wysoko$cia ostrostupa. Krawedzie AS1 BS maja
dtugoéé 7. Oblicz dlugos¢ krawedzi CS tego ostrostupa.

Zadanie 6. (5 pkt)
Wysokoéé ostrostupa prawidiowego czworokatnego jest réwna 8. Krawedz boczna jest
nachylona do ptaszczyzny podstawy pod kgtem 45°. Oblicz objeto$¢ tego ostrostupa.



Zadanie 7. {4 pkt}

Podstawg ostrostupa ABCDW jest prostokat ABCD. KrawedZ boczna DW jest wysokoscig
tego ostroshupa. Krawedzie boczne AW, BW i CW majg nastepujace diugosci: |[AW] =6,
|BW]| =9, |CW] = 7. Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

v

Zadanie 8. {4 pkt)

W ostrostupie prawidlowym czworokatnym ABCDS o podstawie ABCD i wierzchotku S
tréjkat ACS jest réwnoboczny i ma bok diugosci 8. Oblicz sinus kata nachylenia Sciany
bocznej do plaszczyzny podstawy tego ostrostupa (zobacz rysunek).

e

Zadanie 9. (4 pkt)

Objeto$¢ ostrostupa prawidtowego tréjkatnego ABCS (tak jak na rysunku) jest réwna 72,
a promier okregu wpisanego w podstawe ABC tego ostroshupa jest rowny 2. Oblicz
tangens kata miedzy wysokoscig tego ostrostupa i jego $ciang boczna.
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

WieloSciany — zakres podstawowy

. Podstawa graniastostupa prostego jest romb o boku 8 cm i kacie ostrym 60°. Dtuzsza przekatna gra-

niastostupa tworzy z ptaszczyzna podstawy kat 60°. Oblicz objetos¢.

. Dtugos¢ wysokosci ostrostupa prawidlowego czworokatnego jest réwna dlugosci promienia okregu opi-

sanego na podstawie, a pole $ciany bocznej ostrostupa wynosi 18v/3. Oblicz objetoéé oraz cosinus kata
nachylenia $ciany bocznej do ptaszczyzny podstawy.

. Pole powierzchni catkowitej ostrostupa prawidlowego trojkatnego wynosi 144v/3, a pole powierzchni

bocznej 96v/3. Oblicz objetoéé ostroshupa.

. W ostrostupie prawidtowym czworokatnym wysokosci przeciwleglych Scian bocznych maja dtugosé h i

tworza kat o mierze 2. Oblicz objetos$é ostrostupa.

. W graniastostupie prawidtowym czworokatnym przekatna podstawy wynosi 8 cm i tworzy z przekatng

sciany bocznej, z ktérag ma wspolny wierzchotek, kat, ktorego cosinus wynosi % Oblicz objetosé i pole
powierzchni catkowite;j.

. Dach wiezy ma ksztalt ostrostupa prawidtowego czworokatnego, ktorego krawedz podstawy ma 4 cm.

Sciana boczna dachu jest nachylona do plaszczyzny podstawy pod katem 60°. Oblicz, ile dachéwek
nalezy kupi¢ aby pokry¢ ten dach wiedzac, ze do pokrycia 1 m? potrzebne sg 24 dachéwki. Przy zakupie
nalezy doliczy¢ 8% dachéwek na zapas.

Pole powierzchni bocznej ostrostupa prawidtowego czworokatnego wynosi P, a pole podstawy S. Oblicz
objetos¢ tego ostrostupa.

. Objetosé ostrostupa prawidlowego tréjkatnego o dtugosci krawedzi bocznej 6 cm jest réwna 9v/3 cm?.

Oblicz miare kata nachylenia $ciany bocznej tego ostrostupa do ptaszczyzny podstawy.

. W ostrostupie prawidtowym czworokatnym krawedZ podstawy wynosi a, a kat miedzy przeciwlegtymi

krawedziami bocznymi ma miare 2a. Oblicz objetosé.

Oblicz objeto$¢ ostrostupa prawidtowego trojkatnego, jezeli promien okregu opisanego na podstawie
wynosi R = 4v/3, a éciana boczna jest nachylona do plaszczyzny podstawy pod katem o = 60°.
Wyznacz sin 3, gdzie 3 to kat nachylenia krawedzi bocznej do ptaszczyzny podstawy. Oblicz objetos¢.

Pole calkowite graniastostupa prawidtowego tréjkatnego wynosi 132v/3. Wiedzac, ze pole powierzchni
jednej Sciany bocznej jest 3 razy wieksze od pola podstawy, oblicz objetosé graniastostupa oraz cosinus
kata, jaki tworzy przekatna $ciany bocznej z krawedzig podstawy.

Przekatna graniastostupa prawidlowego czworokatnego o dlugosci 12v/2 tworzy z podstawa kat 60°.
Oblicz objetosé i pole powierzchni boczne;j.

Pole powierzchni bocznej ostrostupa prawidtowego czworokatnego wynosi 1176, a $ciana boczna tworzy z
podstawa kat 60°. Oblicz objetos¢ oraz cosinus kata, jaki tworzy krawedz boczna z krawedzia podstawy.

W ostrostupie prawidtowym czworokatnym krawedz boczna tworzy z ptaszczyzna podstawy kat 30°; a
pole $ciany bocznej wynosi 3v/33. Oblicz objetos¢ ostrostupa.

W ostrostupie prawidtowym tréjkatnym krawedz boczna o dtugosci 15 tworzy z podstawa kat 45°.
Oblicz objetos¢ i pole powierzchni boczne;j.

Pole podstawy ostrostupa prawidtowego tréjkatnego wynosi 361/3, a $ciana boczna tworzy z podstawa
kat 60°. Oblicz objetosé i pole powierzchni bocznej.

Pole powierzchni bocznej ostrostupa prawidtowego trojkatnego wynosi “24@, gdzie a — krawedz podsta-
wy. Oblicz cosinus kata nachylenia Sciany bocznej do ptaszczyzny podstawy, a nastepnie, korzystajac z

tablic, wyznacz jego miare z doktadnoscia do 1°.

W ostrostupie prawidtowym czworokatnym pole $ciany bocznej wynosi 36, a kat ptaski éciany bocznej
przy wierzchotku ostrostupa ma miare 90°. Oblicz objetos¢.

W ostrostupie prawidtowym trojkatnym kat ptaski sciany bocznej przy podstawie ostrostupa ma miare
«, a promien kota opisanego na podstawie wynosi x. Oblicz objetos¢ i pole powierzchni catkowite;j.
Podstawa ostrostupa jest trojkat réwnoboczny o boku 6 cm. Jedna z krawedzi bocznych jest prostopadta
do ptaszczyzny podstawy, a pozostate sg nachylone do niej pod katem 30°. Oblicz objeto$¢ i pole
powierzchni catkowite;j.



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

Brytly obrotowe — zakres podstawowy

. Pole powierzchni catkowitej walca, w ktérym wysokosé jest o 1 cm wieksza od promienia podstawy,

wynosi 727 cm?. Oblicz objeto$é walca.

Objetoéé walca wynosi 144m cm?, a kat nachylenia przekatnej przekroju osiowego walca do plaszczyzny
podstawy ma miare 30°. Oblicz pole powierzchni catkowitej walca.

. Dwa metalowe walce maja takie same wysokosci: po 10 cm, a ich promienie réznia si¢ o 2 cm. Walce te

przetopiono i odlano z nich walec o objetosci 10007 cm? i takiej samej wysokoéci jak walce poprzednie.
Oblicz dtugosci promieni przetapianych walcow.

. Przekréj osiowy stozka jest tréjkatem réwnobocznym o polu 12v/3. Oblicz objetoéé i pole powierzchni

stozka.

. Pole powierzchni catkowitej stozka wynosi 90, a cosinus kata nachylenia tworzacej stozka do ptaszczy-

zny podstawy wynosi % Oblicz objetosé stozka.

Stosunek tworzacej stozka do jego wysokos$ci wynosi 2:1, a objetos¢ stozka jest réwna 2167. Oblicz pole
powierzchni catkowitej tego stozka. Trojkat prostokatny o polu 30 ecm?, ktérego przyprostokatne réznig
si¢ o 7 cm, obracano:

(a) wokét krétszej przyprostokatne;,

(b) wokot przeciwprostokatne;.
Oblicz objetosci i pola powierzchni catkowitej powstatych bryt.
Powierzchnia boczna stozka po rozwinieciu jest % kota:

(a) o polu 48,

(b) a obwdd podstawy stozka wynosi 167,

(c) a wysokos$¢ stozka wynosi 8 cm.
Oblicz objetosé i pole powierzchni catkowitej stozka.

. Kat rozwarcia stozka wynosi 2a, a objetos¢ stozka jest rowna V. Wyznacz pole powierzchni bocznej

stozka.

. Metalows kule o promieniu +/2 cm przetopiono na stozek, ktérego pole powierzchni bocznej jest 3 razy

wigksze od pola podstawy. Wyznacz pole powierzchni catkowitej stozka.

Metalowy walec o $rednicy 10 ¢cm i wysokosci 20 cm przetopiono i wykonano z niego 3000 jednakowych
kulek. Oblicz promien kulki.

Ile m?® betonu potrzeba do ocembrowania studni o gtebokosci 8 m, jezeli érednica wewnetrzna kregdw
wynosi 1 m, a ich grubo$¢ 0,2 m? W obliczeniach przyja¢ m = 3, 1.

Do okragtego garnka, czeSciowo napelnionego woda, o srednicy 20 cm wpuszczono 300 kropli oliwy o
promieniu 0,3 c¢m, ktére réwnomiernie rozlaty sie po powierzchni wody. Oblicz grubos¢ warstwy oliwy
w garnku.

Kapsuta ladownika ma ksztalt stozka zakonczonego pdtkulg o takim samym promieniu jak promien
stozka. Wysokos¢ stozka jest o 1 m wieksza od promienia pétkuli. Objetosé stozka stanowi % objetosci
catej kapsuty. Oblicz objetosé¢ kapsuty.

Pole powierzchni bocznej stozka jest dwukrotnie wicksze od pola jego podstawy. Wyznacz miare kata
rozwarcia stozka.

Ile procent objetosci stozka stanowi objeto$¢ gornej jego czesci odcietej ptaszczyzng rownolegla do pod-
stawy, przechodzaca przez punkt lezacy na wysokosci stozka w odlegtosci % wysokosci od wierzchotka?
Kat rozwarcia stozka wynosi 60°. Jaki jest kat wycinka kotowego, ktory po zwinigciu tworzy powierzchnie
boczng tego stozka?

Dwa zbiorniki w ksztatcie walcéw o wysokosciach po 1 m maja taczng pojemnosé 7407 litréw. Diugosci
promieni tych zbiornikéw réznia sie o 20 cm. Kazdy ze zbiornikéw ma zosta¢ pomalowany dwukrotnie
farba. Jeden litr farby wystarczy do pomalowania powierzchni 3,5 m?2. Ile puszek farby o pojemnosci
0,8 1 kazda nalezy zakupi¢ na wykonanie tych prac?



18. Walec i stozek maja roéwne pola powierzchni bocznych, rowne objetosci, a tworzaca stozka ma taka

sama dtugos¢ jak wysokos¢ walca. Oblicz z doktadnoscia do 1° miare kata nachylenia tworzacej stozka
do ptaszczyzny podstawy.

19. Trapez réwnoramienny o podstawach a i 3a oraz kacie ostrym «, obracamy dookota raz krotszej, a raz
dhuzej podstawy. Oblicz objetosci otrzymanych bryt.
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. Przekatne $cian bocznych prostopadtoscianu wychodzace z 1 punktu tworzg kat « taki, ze cosa =

Wielosciany - zakres rozszerzony

. W graniastostupie prawidtowym trojkatnym kat nachylenia przekatnej Sciany bocznej do innej $ciany

bocznej wynosi «, a promien kota wpisanego w podstawe ma dtugosé r. Oblicz Vei P..

Oblicz odlegltosé srodka $ciany bocznej szescianu od przekatnej szescianu, jezeli krawedz szescianu ma
dhugosé a.

Szescian o krawedzi a przecieto ptaszczyzna przechodzaca przez przekatna podstawy i nachylona do
plaszczyzny podstawy pod katem Z. Oblicz pole otrzymanego przekroju.

. Podstawa graniastostupa prostego jest romb o boku a i kacie ostrym a.. Krotsza przekatna graniastostupa

tworzy z plaszczyzna podstawy kat (. Oblicz V' i P..

i

Wl

majg dtugos¢ 8 cm i 12 cm. Oblicz V' i P..

Graniastostup prawidtowy tréjkatny przecieto plaszczyzna przechodzaca przez srodek cigzkosci gornej
podstawy i krawedzi dolnej podstawy pod katem 45° do dolnej podstawy. Pole otrzymanego przekroju
wynosi 5v/6. Oblicz objetoéé graniastostupa.

W graniastostupie prawidtowym 6-katnym ptaszczyzna zawierajaca przekatne sgsiednich Scian bocznych
wychodzacych z tego samego wierzchotka jest nachylona do podstawy pod katem 60°, a pole przekroju
graniastostupa ta plaszczyzna wynosi 8/3. Oblicz V.

. W graniastostupie prawidlowym czworokatnym przekatna podstawy ma dhugos¢ x i tworzy z przekatng

Sciany bocznej, z ktérg ma punkt wspélny kat «. Oblicz V' oraz sinus kata, jaki tworzy przekatna
graniastostupa ze sciang boczna.

. W graniastoshupie prawidtowym tréjkatnym pole powierzchni bocznej jest réwne sumie pol obu pod-

staw. Oblicz cosinus kata miedzy przekatng $ciany bocznej, a inng $ciang boczna.

Suma wszystkich krawedzi graniastostupa prawidtowego trojkatnego wynosi 60. Wysokos¢ jest o 2
wieksza od podstawy. Przez przekatna Sciany bocznej i $rodek krawedzi bocznej, niezawierajacej sie w
tej Scianie poprowadzono ptaszczyzne. Oblicz pole otrzymanego przekroju.

W graniastostupie prawidtowym czworokatnym krawedz podstawy wynosi 2a. Miara kata miedzy prze-
katna podstawy, a przekatna sciany bocznej wychodzaca z tego samego wierzchotka jest réwna «. Oblicz
objetosc.

Oblicz sinus kata miedzy Scianami bocznymi ostrostupa prawidtowego trojkatnego, jezeli krawedz bocz-
na tworzy z krawedzig podstawy kat .

W ostrostupie prawidlowym czworokatnym kat miedzy $cianami bocznymi wynosi 120°. Oblicz kat
nachylenia $ciany bocznej do ptaszczyzny podstawy.

W ostroshupie prawidtowym czworokatnym pole Sciany bocznej wynosi S, a kat ptaski $ciany bocznej
przy wierzchotku ostrostupa ma miare a.. Oblicz objetosc.

W ostrostupie prawidtowym tréjkatnym, krawedz podstawy ma diugos$é a, a kat miedzy krawedzia
boczna, a krawedzig podstawy wynosi 45°. Ostrostup przecieto ptaszczyzng przechodzaca przez krawedz
podstawy i $rodek przeciwleglej jej krawedzi bocznej. Oblicz pole otrzymanego przekroju.

Krawedz boczna ostrostupa prawidlowego czworokatnego ma dtugosci 3v/5, a pole powierzchni bocznej
jest 2 razy wieksze od pola podstawy. Ostrostup przecieto ptaszczyzng przechodzaca przez srodki dwoch
sasiednich krawedzi podstaw i wierzchotek ostrostupa. Oblicz pole otrzymanego przekroju.

Wiedzac, ze miara kata nachylenia $ciany bocznej ostrostupa prawidtowego czworokatnego do ptaszczy-
zny podstawy wynosi 45°. Oblicz miare kata miedzy Scianami bocznymi tego ostrostupa.

Podstawa ostrostupa jest tréjkat réwnoboczny o boku v/2. Wszystkie $ciany boczne sa réwnoramiennymi
trojkatami prostokatnymi. Punkt P zostal wybrany wewnatrz ostrostupa w taki sposob, ze odlegtos¢
tego punktu od kazdej ze Scian ostrostupa wynosi d. Sporzadz rysunek i oblicz d.

Kat nachylenia Sciany bocznej ostrostupa prawidtowego tréjkatnego do ptaszczyzny podstawy ma miare

a. Wykaz, ze sinus kata ( nachylenia krawedzi bocznej do ptaszczyzny podstawy mozna wyznaczy¢ ze
tg o

wzoru sin § = ——=2—=—.
5 v/ 4+tg? o
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W ostrostupie prawidtowym trojkatnym krawedz podstawy ma dtugos$é a, sciany boczne sg trojkatami
ostrokatnymi, a miara kata miedzy sgsiednimi Scianami bocznymi wynosi 2. Oblicz objetosé.
W ostrostupie prawidtowym czworokatnym dane sa: wysokos¢ H oraz kat miedzy krawedzig boczna i
krawedzia podstawy a € (45°, 90°).

(a) Wykaz, ze V = 3 1

Ttg2a-1"
(b) Wyznacz o jezeli wiadomo, ze V = 2H?.
Krawedz podstawy i wysokos¢ Sciany bocznej poprowadzonej z wierzchotka ostrostupa do krawedzi
podstawy sa réwnej dtugosci i maja po 2x. Oblicz cosinus kata dwus$ciennego miedzy sasiednimi §cianami
bocznymi.
W ostrostupie tréjkatnym ABCS o podstawie ABC' i wierzchotku S dane sg |AB| = |AC| = |SB| =
|SC| =91 |AS| = |BC| = 8. Oblicz objetos¢ ostrostupa.
Podstawa ostrostupa ABC'S jest tréjkat rownoramienny ABC, w ktérym |AB| = 30, |BC| = |AC| = 39
i spodek wysokosci ostrostupa nalezy do podstawy. Kazda wysokos¢ Sciany bocznej poprowadzona z
wierzchotkami S ma dtugosé 26. Oblicz V.

Podstawg ostrostupa ABC'S jest trojkat rownoramienny ABC. Krawedz AS jest wysokoscig ostrostupa
oraz |AS| = 8v/210, |BS| = 118, |C'S| = 131. Oblicz objetos¢.

Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny ABCDS o podstawie ABC'D. W trojkacie rownoramien-
nym ASC stosunek dtugosci podstawy do dlugosci ramienia jest réwny |AC| : |AS| = 6 : 5. Oblicz
sinus kata nachylenia Sciany bocznej do ptaszczyzny podstawy.

Dany jest ostrostup prawidtowy tréjkatny, w ktérym krawedz podstawy wynosi 4, a krawedZ boczna 8.
Oblicz pole przekroju ostrostupa ptaszczyzng przechodzaca przez krawedz podstawy i srodek przeciw-
legtej krawedzi bocznej.

Dany jest ostrostup tréjkatny, ktorego podstawag jest trojkat rownoramienny o bokach 5 cm, 5 cm i 6
cm. Wysoko$é ostrostupa wynosi 2 cm. Spadek wysokosci jest srodkiem okregu wpisanego w podstawe.
Oblicz P. ostrostupa.

Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny o wysokosci H = 8 cm i krawedz podstawy a = 12
cm. Przez krawedz podstawy i srodki roztacznych z nig krawedzi bocznych poprowadzono ptaszczyzne.
Oblicz pole otrzymanego przekroju.

W ostrostupie prawidtowym czworokatnym wszystkie krawedzie sg rownej dhugosci. Oblicz cosinus kata
utworzonego przez 2 sasiednie Sciany boczne.

Krawedz podstawy prawidlowego ostrostupa czworokatnego ABC' DS ma dtugosé a. Sciana boczna jest
nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 2a.. Ostrostupem przecieto ptaszczyzne, ktéra przecho-
dzi przez krawedz podstawy i dzieli na potowy kat pomiedzy Sciang boczng i podstawa. Oblicz pole
powstatego przekroju tego ostrostupa.

Podstawg ostrostupa ABC DS jest kwadrat ABC'D. Krawedz boczna SD jest wysokoscig ostrostupa,
a jej dlugosé jest 2 razy wieksza od dtugosci krawedzi podstawy. Oblicz sinus kata miedzy $cianami
bocznymi ABS i C'BS tego ostrostupa.

W ostrostupie ABC'S podstawy ABC' jest trojkatem rownobocznym o boku dtugosci a. Krawedz AS jest
prostopadta do ptaszczyzny podstawy. Odleglosé wierzchotka A od Sciany BC'S jest rowna d. Wyznacz
objetos¢ tego ostrostupa.

Podstawa ostrostupa jest trojkat rownoramienny o bokach 40, 40 i 48. Wszystkie krawedzie boczne
maja po 65. Oblicz objetos¢.



10.
11.

12.

Brytly obrotowe — zakres rozszerzony

. Stosunek pola powierzchni bocznej stozka do pola powierzchni catkowitej wynosi 2:3.

(a) Wyznacz miare kata nachylenia tworzacej do plaszczyzny podstawy.

(b) Oblicz objetosé stozka, jezeli wiadomo, ze pole przekroju osiowego wynosi 5.

. Walec i stozek maja réwne tworzace, réwne pola powierzchni bocznych i réwne objetosci.

(a) Oblicz cosinus kata nachylenia tworzacej stozka do plaszczyzny podstawy.

(b) Jaka powinna by¢ wysokosé stozka, aby jego objetosé byta réwna 77?7

Kula o promieniu R i stozek maja réwne objetosci, a pole boczne stozka jest 3 razy wieksze od pola
podstawy. Oblicz wysokos¢ stozka.

Trojkat prostokatny o polu 24, w ktérym stosunek przyprostokatnych wynosi 3:4, obracamy dookota
przeciwprostokatnej. Oblicz objetos¢ i pole catkowite powstatej bryty.

. Trapez prostokatny obraca sie¢ wokot boku tworzacego z podstawami katy proste. Podstawy trapezu

majg 10 cm i 7 cm, a pole trapezu wynosi 68 cm?. Oblicz objetoéé otrzymanej bryty.

. Powierzchnia boczna stozka jest wycinkiem kota o kacie Srodkowym 120°, a pole podstawy stozka wymnosi

67. Oblicz objetosé, cosinus kata rozwarcia stozka oraz promien kuli wpisanej w ten stozek.

Wyznacz kat miedzy osig symetrii i tworzaca stozka, ktérego pole powierzchni catkowitej jest mv/3 razy
wigksze od pola przekroju osiowego.

. W kule wpisano stozek. Stosunek pola podstawy stozka do pola powierzchni kuli wynosi 3:16. Oblicz

stosunek objetosci tych bryt.

. Na kuli opisano stozek, ktorego pole powierzchni bocznej jest 3 razy wigksze od pola podstawy. Oblicz

stosunek objetosci tych bryt.
W kule o promieniu R wpisano stozek o kacie rozwarcia 2a. Oblicz objetosé i pole catkowite stozka.

W kule o promieniu R wpisano walec o promieniu %R. Wyznacz stosunek objetosci walca do objetosci
kuli.

W stozek wpisano walec, ktorego wysokosé jest réwna srednicy podstawy stozka. Oblicz stosunek poél
catkowitych obu bryt, jezeli tworzaca stozka tworzy z wysokoscig stozka kat a.
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