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Geometria analityczna

. W tréjkacie ABC' dane sa A = (—4,—1), érodek S = (2,1) boku AB i wektor BC = [—4,4].

(a) Wyznacz wspoétrzedne wierzchotkéw B i C' i oblicz pole tréjkata.
(b) Wyznacz wspotrzedne C” symetrycznego do punktu C' wzgledem prostej AB.

. W kwadracie ABCD dany jest wierzchotek A = (1,0) i wektor AC = [4,2]. Wyznacz wspotrzedne

pozostalych wierzchotkéw kwadratu.

. Dane sa wierzchotki A = (—4,4), B = (4,0) tréjkata ABC oraz punkt H = (3,4) przeciecia wysokosci.

Wyznacz wspotrzedne wierzchotka C'.

. Punkty A = (—2,12), B = (6, —2) sa wierzchotkami trojkata prostokatnego ABC o kacie prostym przy

wierzchotku C. Oblicz wspotrzedne punktu C| jezeli lezy on na prostej x + 3y = 22.

. Pole tréjkata ABC, w ktérym A = (1,—-2), B = (2,3) jest réwne 8. ZnajdZ trzeci wierzchotek, jezeli

lezy on na prostej 2z +y — 2 = 0.

. Dane sa réwnania dwéch $rodkowych tréjkata: 4o + 5y = 0 1 @ — 3y = 0 oraz wierzchotek a = (2, —5).

Wyznacz wspotrzedne pozostatych wierzchotkow.

Wektor AD = [6,4] jest podstawa trojkata rownoramiennego o wierzchotku C' = (2,3) i wektorze
wysokosci CD = [—2, 3]. ZnajdZz réwnania prostych zawierajacych boki tego tréjkata.

Znajdz réwnania prostych zawierajacych boki trojkata, znajac jeden wierzchotek A = (3, —4) i réwnania
prostych zawierajacych 2 wysokosci: 7x — 2y —1=1i2x — Ty — 6 = 0.

. W trojkacie ABC dane sa prosta AB: 5x — 3y + 2 = 0 oraz proste zawierajace wysokosci: AM:

dr — 3y +1=0, BN: 7Tx 4+ 2y — 22 = 0. Wyznacz wspétrzedne wierzchotkéw tego trojkata.

Napisz réwnanie okregu o §rodku S = (10, —3) stycznego do prostej y = —3z + 2.

Okrag jest styczny do prostej y = 2z — 3 w punkcie A = (2, 1) i styczny do prostej y = %m +9 w punkcie
B = (—4,7). Oblicz promien tego okregu.

Wierzcholtki trojkata réwnobocznego ABC' sa punktami paraboli y = —x? + 6x. Punkt C jest jej
wierzchotkiem, a bok AB jest rownolegty do osi OX. Wyznacz wspotrzedne wierzchotkéw tego trojkata.

Wyznacz réwnanie prostej przechodzacej przez punkt P = (2,6), tworzacej z dodatnimi pdtosiami
wspotrzednych trojkat o polu 24.
Prosta [ przechodzi przez poczatek uktadu wspoétrzednych, a jej odleglosé od punktu A = (=3, —4) jest

rowna 3. Wyznacz réwnanie tej proste;j.

1

5) naleza do wykresu funkcji f. Znajdz wzoér

Punkty rowno odlegte od prostej y = —% i punktu P = (0,
tej funkcji.

Dany jest okrag o srodku S = (2,1) i promieniu réwnym +/17. Punkty A i B sa punktami przeciecia
okregu z osia OX. Punkt C lezy na prostej 3z —y + 3 = 0, a pole tréjkata ABC réwne jest 24. Oblicz
wspotrzedne punktu C'.

Jeden z konicéw odcinka lezy na paraboli y = 22, a drugi na prostej y = 2z — 6. Wykaz, ze dtugosé tego
odcinka jest mniejsza od v/5. Sporzadz odpowiedni rysunek.

Punkt A = (=2,5) jest jednym z wierzchotkéw trojkata réwnoramiennego ABC i |[AC| = |BC|. Pole
trojkata ABC réwne jest 15, a bok BC' jest zawarty w prostej y = x+ 1. Oblicz wspotrzedne wierzchotka
C.

Punkty A = (—5,5), C = (8,6) sa przeciwleglymi wierzchotkami trapezu réwnoramiennego ABC'D, w
ktérym AB || CD. Prosta y = 2z jest osia symetrii tego trapezu. Oblicz wspolrzedne B i D, a takze
pole tego trapezu.

Napisz réwnanie okregu przechodzacego przez punkt A = (7,9) i stycznego do osi OX w punkcie
B = (4,0).

Napisz réwnanie okregu przechodzacego przez punkt A = (—4,2) i stycznego do obu osi uktadu wspo6t-
rzednych.

Wyznacz réwnanie okregu opisanego na tréjkacie ABC, jezeli A = (1,5), B = (8,-2), C = (9,1).
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Wyznacz réwnanie okregu przechodzacego przez punkty A = (6,4), B = (—1, 3), jezeli srodek okregu
lezy na prostej x — 2y — 3 = 0.

Punkty przeciecia paraboli y = 22 — 2x — 8 z prostg 2z +y — 1 = 0 sg koficami przekatnej rombu o polu
30. Oblicz wspotrzedne wierzchotkéw rombu.

Dane sg zbiory punktéw okreélone nieréwnoéciami: A: 22 — 6z +y%+12y < 4, B: 3x+y—3 > 0. Narysuj
figure F'= AN B i oblicz jej pole.

W tréjkat rownoboczny ABC wpisano okrag o §rodku S = (3, —1). Wiedzac, ze C' = (1, —3) wyznacz
wspotrzedne pozostatych wierzchotkow tréojkata.

Napisz réwnania stycznych do okregu x2 + y? — 2z + 4y + 1 = 0 przechodzacych przez punkt P = (0,0).
Napisz réwnania stycznych do okregu x2 +y% —6x — 4y +3 = 0 przechodzacych przez punkt A = (—4, 3).
Napisz réwnania stycznych do okregu 22 +y? — 8z — 6y + 16 = 0 réwnolegltych do prostej x +y —4 = 0.
Napisz rownania stycznych do okregu (z 4+ 2)? + (y — 3)? = 1 prostopadtych do prostej y = —3z + 1.
Zbadaj, w zaleznosci od parametru m, ilos¢ punktoéw wspolnych prostej y = x + m z okregiem

(x —3)2+ (y—2)*=8.

Wyznacz réwnania stycznych do okregu (x +2)? + (y — 3)? = 4 przechodzacych przez punkt A = (0, —).
Punkt A = (6, 3) jest wierzcholtkiem kwadratu wpisanego w okrag x? + y* — 6z + 2y — 15 = 0. Wyznacz
wspotrzedne pozostatych wierzchotkéw kwadratu.

Napisz rownanie okregu o srodku S = (1, 1), ktéry na prostej o réwnaniu z — y + 4 = 0 odcina cieciwe
AB o dhugoéci 2v/2.

Dane sa trzy punkty: A = (6,—2), B = (0,4), C(= —8,—4). Wyznacz wspolrzedne takiego punktu D
nalezacego do prostej y = —8, aby na czworokacie ABC'D mozna byto opisaé¢ okrag.

Okrag jest styczny do osi uktadu wspoétrzednych w punktach A = (0,2) i B = (2,0) oraz jest styczny
do prostej | w punkcie C' = (1, a), gdzie a > 1. Wyznacz réwnanie prostej [.

Prosta 3z — 4y — 36 = 0 przecina okrag o srodku S = (3,12) w punktach A i B, gdzie |AB| = 40.
Wyznacz réwnanie tego okregu.

Punkty A = (2,0) i B = (4,2) leza na okregu (z — 1)2 + (y — 3)* = 10. Wyznacz na tym okregu taki
punkt C, aby trojkat ABC byt rownoramienny o podstawie AB.

Dla jakich wartosci m okregi: (x —m)? + (y+1)? =81 (z+1)? + (y — m)? = 2 sa zewnetrznie styczne?
Dla jakich wartosci m okregi: (x +5)?+ (y+m)> =161 (z — 2m)? + (y + m)* = 9 przecinajg si¢ w 2
punktach?

Okresl wzajemne polozenie okregdéw danych réwnaniami: (z—3)?+(y+4)? = 81 z2+y?—4x+6y+11 = 0.
Okregi: (z+4)*+ (y —3)? =251 2% + y* — 122 — 14y + 60 = 0 sg symetryczne wzgledem prostej [.
Wyznacz réwnanie tej proste;j.

Punkty A = (0,—1) i B = (=2,1) naleza do okregu o $rodku S = (1,2) i promieniu r = /10.
Wyznacz wspotrzedne takiego punktu C nalezacego do okregu, aby trojkat ABC byl réwnoramienny i
|AC| = |BC|.

W kwadracie ABC'D dane sa wspétrzedne punktu A = (4,1), a jedna z przekatnych jest zawarta w
prostej y = 4z + 2. Wyznacz réwnanie okregu wpisanego w ten kwadrat.

Wykaz, ze jezeli okrag 22 + y? + azx + by + ¢ = 0 jest symetryczny do osi OX, to C' = ia?

Oblicz miare kata miedzy stycznymi do okregu z2 + y? + 22 — 2y — 3 = 0 poprowadzonymi przez punkt
A=(2,0).

Dany jest okrag o srodku S = (3, —4) i promieniu r = 5. Okrag ten przeksztalcono przez jednoktadnosé
o $rodku O = (2, —1) i skali k£ = —3. Wyznacz réwnanie okregu po tym przeksztaltceniu.



