PLANIMETRIA - ZAKRES PODSTAWOWY A
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W ¢wiartke okrggu wpisano prostokat (rysunek obok). Oblicz pole zacieniowanego
obszaru, jezeli |OB| = |BC| = a.
Podstawy trapezu rownoramiennego maja dtugos¢ a i 2a. Przekatna trapezu zawiera si¢ w
dwusiecznej kata przy dtuzszej podstawie. Oblicz pole tego trapezu.
W trojkat rownoboczny o boku a wpisano kwadrat (rysunek obok). Oblicz pole kwadratu.
Wykaz, ze przekatne rownolegloboku dzielg si¢ na potowy.
W tréjkacie o katach 60°, 45°, 75° poprowadzono wysokos$¢ z wierzchotka kata o mierze
75°. Oblicz stosunek dlugosci odcinkow, na ktore ta wysoko$¢ podzielita przeciwlegty
bok trojkata.
W ¢wiartke kota wpisano potkole (rysunek obok). Wykaz, ze pole figur F; i F, sa rowne. 1 Zadanie 3
Przekatna AC prostokata ABCD jest bokiem podobnego do niego prostokata ACEF
(rysunek obok). Pole wspolnej czesci tych prostokatow stanowi 40% prostokata ACEF.
Znajdz stosunek dtugosci bokow prostokata ABCD.
Wewnatrz trojkata rownobocznego o boku a wybrano dowolny punkt P. Oblicz sume "
odleglosci punktu P od bokdéw tego trojkata.
Wykaz, ze kat ostry zawarty migdzy przekatnymi prostokata jest 2 razy D
wiekszy od kata, jaki tworzy przekatna z dluzszym bokiem prostokata.
W okregu o $rodku O poprowadzono cigciwe AB, ktora przedtuzono
0 odcinek BC dhugosci rownej dtugosci promienia tego okrggu. Przez punkt
C 1 O przeprowadzono sieczng CD. Wykaz, ze kat AOD ma miar¢ 3 razy A B
wieksza od miary kata ACD. e
Pole trapezu wynosi 120, a dlugo$ci podstaw sg w stosunku 2 : 3. Oblicz pole
trojkata dobudowanego przez przedtuzenie ramion tego trapezu.
W kwadracie ABCD o boku 2x punkt K jest srodkiem boku AD. Proste AC
I BK przecinajg si¢ w punkcie M. Oblicz dtugosci odcinkow BK i KM.
Ramiona kata o mierze 60° przecigto prosta k prostopadta do jednego z ramion kata 1 wpisano 2 kota
styczne do obu ramion tego kata i prostej k. Oblicz stosunek pol tych kot.
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1 Zadanie 1

1 Zadanie 6
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E 1 Zadanie 7

. W trojkacie prostokgtnym ABC |AB| = a, |AC| =b, gdzie a > b. Z wierzchotka kata prostego

b3

poprowadzono wysokos¢ AD. Wykaz, ze pole trojkata ADC mozna obliczy¢ ze wzoru

Oblicz pole trojkgta FAE (rysunek obok), jezeli |AC|=|CD| =5
i|BC|=12.

Dla jakich wartosci x z odcinkéw o dlugosciach 2x + 3, 12, 10 — x
mozna zbudowac trojkat? E
Dane sa 2 okregi o wspolnym Srodku. Cigciwa wigkszego okregu styczna |
do mniejszego ma dlugos¢ x. Oblicz pole pierscienia kolowego F A B
wyznaczonego przez te okregi. ! Zadanie 15
W trapezie ABCD potaczono $rodek ramienia BC z wierzchotkami A i D. Wykaz, ze pole tak otrzymanego
trojkata jest rdwne potowie pola trapezu.

W trapezie rOwnoramiennym ramiona maja po 7 cm, przekatna 8 cm, a odcinek taczacy srodki ramion
4 cm. Oblicz dlugosci podstaw.

W trojkacie prostokatnym o przyprostokatnych a i b poprowadzono wysokos¢ z wierzchotka kata prostego

.1 1,1
h. Wykaz, 5=t

2(a?2+4b2)’

W trojkacie prostokatnym o przyprostokatnych a i b poprowadzono dwusieczng kata prostego. Oblicz
dhugos¢ odcinka dwusiecznej zawartej wewnatrz trojkata.

Wykaz, ze jezeli wysokosci trojkata maja dlugos¢ 20, 15 i 12, to ten trojkat jest prostokatny.

W trapezie o podstawach a i b, gdzie a > b, oblicz dlugo$¢ odcinka taczacego $rodki przekatnych trapezu.
Czworokat jest wpisany w okrag. Wierzchotki czworokata podzielity ten okrag w stosunku 3 : 4 : 5 : 6.
Oblicz miary katéw czworokata.
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W tréjkacie prostokatnym o bokach a, b, c, gdzie ¢ — przeciwprostokatna, wpisano okrag o promieniu 7.
a+b—c

Wykaz, ze r =
Dany jest trojkat o bokach a, b, ¢ 1 polu P. Oblicz promien okrggu wpisanego w ten trojkat.

Okrag wpisany w trojkat prostokatny ABC jest styczny do przeciwprostokatnej AB w punkcie K.
Wiadomo, ze |AK| = 4, |KB| = 6. Oblicz promien tego okregu.

Dany jest trojkat prostokatny o przyprostokatnych 5 cm i 12 cm. Oblicz odleglo$¢ punktu przecigcia
srodkowych tego trojkata od wierzchotka tréjkata przy kacie prostym.

W jakim wielokacie stosunek ilosci przekatnych do ilosci bokoéw wynosi 9 : 2?

W tréjkat rownoboczny wpisano koto i na tym trdjkacie opisano koto. Pole powstatego pierscienia wynosi
6m. Oblicz pole trojkata.

Przekatne rombu roznig si¢ o 4 cm, a obwdd rombu wynosi 40 cm. Oblicz promien kota wpisanego
w romb i pole rombu.

Podstawy trapezu wynoszg 16 cm i 44 cm, a ramiona 17 cm i 25 cm. Oblicz pole trapezu.

. r . . , . . . , 1
Ramiona trapezu rownoramiennego wynosza po 5 cm, a odcinek taczacy srodki ramion jest rowne 8 5 cm.

Oblicz dtugosci podstaw, jezeli wysokos$¢ trapezu wynosi 4 cm.

Pole trojkata prostokatnego wynosi 39, a wysoko$¢ poprowadzona z wierzchotka kata prostego ma
dtugos¢ 6. Oblicz obwdd trojkata.

Obwdd trapezu ABCD jest rowny 24. Kat miedzy ramieniem AD o dhugosci 6, a dluzszg podstawg AB
wynosi 60°. Przekatna BD trapezu dzieli go na 2 trojkaty, ktorych stosunek pol wynosi 3. Oblicz pole
trapezu.

W trojkacie prostokagtnym suma dhugosci przyprostokatnych wynosi k, a przeciwprostokatna ma dugosé

c. Oblicz pole trojkata. C
Roznica pol 2 figur podobnych wynosi 56, a skala podobienstwa 2. Oblicz
pole kazdej figury. D [\ M
) . . _|bM| | |MS]
Korzystajac z danych na rysunku wykaz, ze 4B + ac| = 1.
Przekatne trapezu ABCD przecinajg si¢ w punkcie P. Prosta rownolegla ' s B
do podstaw trapezu przechodzgca przez P przecina ramiona AD i BC w + Zadanie 38
punktach M i N. Wykaz, ze |MP| = |NP|. X
Korzystajac z danych na rysunku, wykaz, ze h? = xy.
Przekatne trapezu sg prostopadie. Wysoko$¢ trapezu wynosi 4, a jedna z y
przekatnych 5. Oblicz pole trapezu. h

Z prostokata odcigto kwadrat 1 powstat prostokat podobny do danego.
Oblicz stosunek dtugosci bokow danego prostokata.

Korzystajac z danych na rysunku, oblicz pole P,.

Korzystajac z danych na rysunku, wykaz, ze a-b = c - d.

Wykaz, ze nie istnieje trdjkat o wysokosciach2 cm, 3 cmi 12 cm.

W trojkacie prostokatnym okrag o promieniu r jest styczny do obu
przyprostokatnych, a jego $rodek lezy na przeciwprostokatnej o dlugosci
x idzieli ja w stosunku 2 : 3. Oblicz pole trojkata.

1 Zadanie 40

W trojkacie rownoramiennym dwusieczna kata przy podstawie jest 10
prostopadla do ramienia. Oblicz miary katéw wewngetrznych tego 1 Zadanie 43
trojkata.

W okregu poprowadzono $rednice AB irownolegta do niej cieciwe DC. Wiadomo, '

ze |AC| = 12, |AD| = 5. Oblicz promien okregu.

Punkt M lezy wewnatrz prostokata ABCD. Wykaz, ze:
|AM|? + |CM|? = |BM|? + |DM|?.
Dany jest prostokat ABCD. Okregi o $rednicach AB i AD przecinaja si¢ w punktach

A1 P. Wykaz, ze punkty B, P i D s3 wspotliniowe.
1 Zadanie 44
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Na przeciwprostokatnej AB trojkata ABC wybrano punkty D i E w taki sposob, ze |AC| = |AE| oraz
|BC| = |BD|. Wykaz, ze |<DCE| = 45°.

Punkt E lezy na ramieniu BC trapezu ABCD, w ktorym AB || CD. Wykaz, ze prawdziwa jest rOwnos¢
|«AED| = |«BAE| + |«CDE]|.

W trapezie ABCD na ramieniu BC wybrano punkt E w raki sposéb, ze |DC| = |CE| oraz |AB| = |BE].
Wykaz, ze |XAED| = 90°.

Punkt O lezy wewnatrz trojkata ABC. Wykaz, ze |[<AOB| > |XACB].

W tréjkacie ABC polaczono wierzchotek A z dowolnym punktem D boku BC. Wykaz, ze prawdziwa jest
nierownos$¢ 2|AD| > |AB| + |AC| — |BC|.

W trojkacie ABC dwusieczna kata B przecina bok AC w punkcie M. Przez punkt M prowadzimy prosta
rownolegla do BC, ktora przecieta bok AB w punkcie N. Wykaz, ze |[MN| = |BN|.

Wykaz, ze suma dlugosci przekatnych wychodzacych z 1 C

wierzchotka szesciokata foremnego jest mniejsza od obwodu E

tego szesciokata.

Trojkaty prostokatne rownoramienne ABC i CDE sg polozone w
taki sposob, jak na rysunku. Wykaz, ze |AD| = |BE|.

Wykaz, ze potowa sumy dwdch bokow trojkata jest wieksza od
srodkowej poprowadzonej do 3 boku. A B
Dany jest rownoleglobok ABCD. Na przedtuzeniu przekatnej AC

wybrano punkt E taki, ze |CE]| =%|AC|. Wykaz, ze pole

1 Zadanie 58

rownolegloboku ABCD jest 4 razy wicksze od pola trojkata DCE, gdzie AC to dluzsza przekatna

rownolegloboku.

Wykaz, ze jezeli przyprostokatne a i b trojkata prostokatnego spetniaja warunek a? — 6ab — 7b? = 0,

to pole trojkata wynosi ﬁ a’.

Dhugo$é¢ a boku rombu oraz dlugo$é jego przekatnych d; i d, spehiaja warunek d; - d, = a?. Wykaz, ze

tga < 1, gdzie a to kat ostry rombu.

Korzystajac z rysunku przedstawionego obok, wykonaj

polecenia.

a. Wykaz, ze w dowolnym trapezie pola trojkatow AOD o]
i COB sg rowne.

b. Wiadomo, ze |AO|:|0C|=3:1 oraz pole trojkata
AOD wynosi 18. Oblicz pole trapezu ABCD.

c. Wiadomo, ze pole trapezu ABCD jest rowne 72 oraz

|DO| : |OB| = i Oblicz pole trojkatow: ABO, ADO, T Zadanie 63
DCO, CBO.

Wysokos¢ trojkata wynosi 4 cm 1 dzieli podstawe o dlugosci 9 cm w stosunku 1 : 8. Wyznacz dlugose¢
odcinka rownoleglego do wysokosci, dzielacego pole trojkata na polowy.

D C

A B

Podstawy trapezu wynosza 123 i 4v/3, a katy przy dluzszej podstawie maja miary 30° i 60°. Oblicz pole
1 obwod trapezu.
Pole trojkata prostokatnego o kacie ostrym 30° wynosi 2v/3. Oblicz obwéd.



